الجمهورية الجزائرية الدبمقراطية الشعبية 
الديوان الوطنى للامتحانات والمسابقات 
الدورة الاستشائية: 2017 


وزارة التربية الوطنية 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي 
الشعبة: علوم تجريبية 


اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 03 سا و30 د 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين: 
الموضوع الأول 


التمرين الأول: (04 نقاط) 
نعتبر المتتاليتين ( ,/1) و )1١,(‏ المعرفتين على مجموعة الأعداد الطبيعية N‏ كما يلي: 
1= وا 6 = ولا 


1) احسب الحدّين: ,1 و ,۷ . 
2) أ) اکب ,4~ ر بدلالة ,لاح ر 
ب) باستعمال البرهان بالتراجع برهن أنّ المتتالية (,ا) متزايدة تماما والمتتالية ( ,«) متناقصة تماما. 
3 نعتبر المتتالية (,:1) المعرفة على N‏ كما يلي : ,لا- ,)اح ,«. 
برهن أنّ المتتالية ( ,«) هندسية يطلب تعيين أساسها ي و حذها الأول رس ثم عبّر عن ,س بدلالة 7. 
4) بين أن المتتاليتين (,») و (,ا) متجاورتان. 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (۸,[ ,0:1 ). نعتبر النقط (1-:4)1:1.» (1-:1-:2) 8و (2-:4-:0)4 


‘U 


والمستوي (2) ذا المعادلة الديكارتية : 3=0- 27+ .×x-2y‏ 
1 بيّن أن النقط 4 › 8 و € تعيّن مستويا. 
2) بيّن أنَ المستويين (۶) و (48600,) غير متوازيين. 


7 ين + دعر 
3 تحقق أنّ الجملة : (8 © 12,7 © ») : 58+ 4-6-2 تمثيل وسيطي للمستوي .)۸8٣(‏ 
2-6 


4) جد تمثيلا وسيطيا ل (4) مستقيم تقاطع المستوبين (2) و (4860). 
التمرين الثالث: (05 نقاط) 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول ج : 0-(2-2()22+227+4). 
1) المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ( /0:1/,1 ) حيث: 2-7 = | 7 1 


صفحة 1 من 4 


9 


اختبار في مادة: الرياضيات / الشعبة: علوم تجريبية / بكالوريا استثنائية 2017 
لتكن النقط 4 » 8 و© التي لاحقاتها: 2 - ,ج ٠‏ 1+0/3- - و2 و => (و2 هو مرافق و2) 
1) أ) اكتب العدد > على الشكل الأسّي ثح استنتج الشكل الأسّي للعدد المركب ع2 
ب) عين مركز ونصف قطر الدائرة المحيطة بالمثلث '4860» ثم أنشئ النقط ۸ » 8 و©6. 


2) ليكن ؟ التشابه المباشر الذي مركزه النقطة 0 ونسبته ج وزاويته > . 


أ) اكتب العبارة المركبة للتشابه © ثم عين لاحقة كل من'8':4 و'0) صور النقط 8۰4 و ٤١‏ على 
الترتيب بالتشابه 5 ثم أنشئ في المعلم السابق النقط "4 » '8 و'60. 
ب) احسب بالسنتمتر المريع مساحة المثلث "4'8'0 . : 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 
1) نعتبر الدالة ع المعرفة على 18 ب : -e‏ تمن - (د) ع 
(,©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد 
المتجانس [ أ ,0:7 ) ( كما هو في الشكل المقابل ). 


- احسب (1)ع. 
- بقراءة بيانية عبن إشارة () ۾ ثم استنتج إشارة (:-)ج حسب قيم العدد الحقيقي + . 
1) نعتبر الدالة / المعرفة على المجموعة *1# كما يلي: دعوم كارن 
[©) التمثيل البياني للدالة مر في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس [ آر,0:1). 
1) احسب النهايات الآتية: ()ر صا » (م)۴ صتا ۶)۰ صتا و ()/ صتا 
2) بين أنّ المنحنى (7) الذي معادلته : 7-6-2 والمنحنى )٤,(‏ متقاريان بجوار 0- ثم ادرس وضعية 
المنحنى ( ,0 )بالنسبة إلى (/). 
ME E NG‏ ا =0 
4) استنتج أنّ الدالة ر متزايدة تماما على كل من المجالين |1:0-] و 00 ومتتاقصة تماما على 
المجال [1- مل ثم شكُل جدول تغيّرات الدالة ر . 
5) بين كيف يمكن إنشاء المنحنى () انطلاقا من منحنى الدالة: *6 جا× ثم ارسم بعناية كلا من المنحنيين (مر) 
(C,)s‏ في نفس المعلم السابق. 
6) ليكن 7 عددا طبيعيا و (4)7 مساحة الحيّز المستوي المحدّد بالمنحنيين ( )٥,‏ و (7) والمستقيمين اللذين 
معادلتيهما "مدع "مدا درير. 
احسب العدد الحقيقي 1 حيث (4)2016 4)1(+٠..+‏ +(4)0 -7 
انتهى الموضوع الأول 
صفحة 2 من 4 


9 


اختبار في مادة: الرياضيات / الشعبة: علوم تجريبية / بكالوريا استشائية 2017 
الموضوع الثاني 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (۸, .0:1). نعتبر النقط C(2:3;-1)«B(1;:2;1)«4(-8;0;-2)‏ 
و (1;1;4)£ والمستوي (2) ذا المعادلة: 3=0-ر+×2. 
1) أ) بيّن أنّ النقط4 8 و0 تعيّن مستويا. 
ب) عيّن قيمة العدد الحقيقي » حتّى يكون (1-:7)1:0 شعاعاً ناظما للمستوي 180) ثم عيّن معادلة 
ديكارتية له. 
2 بيّن أن المستوبين (48600) و (8) يتقاطعان وفق مستقيم (4)» ثمّ تحقّق أنّ النقطة £ تنتمي إلى (۸) 
و u(1;-2;7(‏ شعاع توجيه له. 
3 لتكن النقطة 6 مرجح الجملة |(2(,)):3-:1)4:1(,)8» نرمز ب (1) الى مجموعة النقط 74 من الفضاء 
التي تحقق: 0 = (MA- 21/18 +3MC)ل(MB - MC)‏ 
عيّن إحداثيات النقطة ۰6 ثم حذد طبيعة المجموعة (1) واكتب معادلة ديكارتية لها. 
4) عين إحداثيات نقط تقاطع (2) » (4800) و (1). 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
نعتبر الدالة / المعرّفة على |0+:0] كما يلي: 


للك 


e‏ و( (C,‏ تمثیلها البياني في المستوى المنسوب إلى 


المع الفا والمتحانس (.:06) والمستقيم المعادلة × =ر. 
© عدد حقيقي موجب» (,1) المتتالية العددية المعرّفة على N[بحدها‏ الأول ا حيث به = را 
ومن أجل كل عدد طبيعي 7 : (,⁄) ر = ,اا 


1) عيّن قيمة © حتّى تكون (,1) متتالية ثابتة. 


11) نضع في كل ما يلي (C,) a=5‏ 
1) أ) انقل الشكل المقابل ثمّ من على حامل محور الفواصل 
الحدود ر1 » ,1 ٠‏ ,/1ء و (دون حساب الحدود) 
ب) ضع تخمينا حول E‏ ,4) وتقاربها. 


2 نعتبر المتتالية (,١)المعزفة‏ على ا ر n‏ 
U, +‏ 


بولا 5 4 3 2 1 0 


أ) برهن أنّ المتتالية (,«) هندسية أساسها > يطلب تعيين حدّها الأول. 


ب) عبّر بدلالة 7 عن ,۷ و ,1 ثم احسب ,1 1112 ٠‏ 


X3+ 


3 احسب بدلالة 7 المجموع رک حيث: ورم رہ۷ ٣۰۰۳‏ ۳۷ ,۷= وى 


n+1 


1 1 1 1 
+ 


نانش يم ل يه + + = 
Uu,” +1 e E‏ 1+ ىا 1+ رلا 


ثم 1 ستنتج بدلالة ر المجموع , 0 حيث: 


صفحة 3 من 4 


3 


اختبار في مادة: الرياضيات / الشعبة: علوم تجريبية / بكالوريا استثنائية 2017 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 
المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (/0:1/,1) . 
نعتبر النقط 4 » 8 و0 التي لاحقاتها 27 -3- - ج » 1+1= وج و 24-312 حج . 

1) عيّن النسبة وزاوية للتشابه المباشر 5 ذي المركز 4 والذي يحول النقطة 8 إلى النقطة © . 
عه , ثم استنتج طبيعة المثلث 4860 . 
CC 7 CB‏ 


2) اكتب على الشكل الأسي العدد المركب 
3 نرمز ب © الى مركز تقل المثلث 48٣‏ و ب [ الى منتصف القطعة |4٣|‏ 
عيّن كلا من جج و ,> لاحقتي النقطتين © و7 › ثم بيّن أنّ النقط 8B‏ › 6 و7 في استقامية. 
4) نعتبر النقطة 7 نظيرة 8 بالنسبة إلى 1ء حدّد بدقة طبيعة الرباعي ۸8€ . 
5) نعتبر (1) مجموعة النقط 14 من المستوي التي تحقق: 52 - | |MA+ MC‏ : 
أ) تحقق أنّ النقطة ١‏ تنتمي الى (1). 
ب) عيّن طبيعة المجموعة (1) ثم أنشئها . 
التمرين الرابع: (07 نقاط) 
1) نعتبر / الدالة العددية المعرّفة على + كما يلي: ل 
7 : (22+1) 
( ,0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ([ ,0:1) . 
1) احسب النهايتين: (<) 2 هنا » (<)/ر 1152 ثم فر النتيجتين بيانيا. 


e 


. )x(= 


2 
ا 1 )1+ -81n(2x‏ 5 
2 أ :مم أ : |" 3-2 1 
) أ) بيّن أنْ: من أجل كل × من | Î‏ 22 (3) ل 


ب) ادرس اتجاه تغيّر الدالة ر ثم شل جدول تغيراتها. 
3( حل في المجال 2 المعادلة 0= (×) ر » ثم استنتج إشارة (×) ر . 
4 بيّن أنّ المنحنى ( )٤,‏ يقبل نقطة انعطاف © يطلب تعيين إحداثييهاء ثم انشئ ([,0). 
11) لتكن الدالة ع المعرفة على ا كما يلي: [(1 + g(x) =2] -x + 1n)2x‏ . 
1 أ) ادرس اتجاه تغير الدالة ع . 
أ) بين أنّ للمعادلة0 = ()ج حلين أحدهما معدوم والآخر به حيث: 1,3> © > 1,2 


ب) استنتج إشارة (:3) ع . 


n+1 


2) نضع من أجل كل عدد طبيعي 7 أكبر تماما من 1 : fax‏ | =,1. 


- أنبت أن من أجل كل 3 < > () م >0 ثم استتتج ,1 صتا 
2 2+1 ني : 
انتهى الموضوع الثاني 


صفحة 4 من 4 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة : الرياضيات /الشعبة : علوم تجريبية /بكالوريا استشائية : 2017 


عناصر الإجابة 


الموضوع الأول 
التمرين الأول : (04 نقاط) 
4 2 
3 
2( ( ),ك— ret‏ 7 ج دم - ور 


ب) لدينا 0 < نوك 1 نفرض 0 < ,20ح ,1 › و بالتالي: 0 < (,لة- رم 5 


ب أي 0> Man‏ 
إذن من أجل كل عدد طبيعي 7 06 < ,/1- ,> و ( ,/1) متزايدة تماما. 
بنفس الطريقة نثبت أن ( ,/1) متناقصة تماما. 
3( من أجل كل عدد طبيعي 7: ,= en‏ — ب > Waal‏ إذن: المتتالية ( ,/11) هندسية : 
أساسها و حدها الأول ,۷ حيث: 5ح WM‏ . 
4) لدينا المتتالية ) (u,‏ متزايدة تماما والمتتالية ( ,1) «اشة تماما 
٠ 1 3‏ : 
و 0= Ww, = im)‏ صا = (,۷- ,#) 11132 و منه المتتاليتين ) (u,‏ و (v,)‏ متجاورتين . 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
1) الشعاعان (2,0-,48)1 و (1-,5-,40)3 غير مرتبطين خطيا. 
2) تبيين أنّ المستوبين (5) و (480) غير متوازيين. 
أي إثبات أن الشعاع (2,2-,7)1 (ناظم د ()) غير عمودي على 48 . 
3 التحقق أن الجملة المعطاة تمثيل وسيطي ل .)48٤٣(‏ 


1=-2+a-36Û0 
لديناء 56+ يم2 51-6 تكافئ (1-,0) = (8,ے)‎ 
-1- 6 
2--2 + 7ن‎ 
و 20+57 -6 -1- + تكافئ (1-,1) = (2/,:ه)‎ 
-1- 6 
4--2+ ين‎ 67 
)2800( و 56 + 20 - 6 = 4- + تكافئ (2-,0) = (/,©) . إذن الجملة تمثيل وسيطي د‎ 
-2= 6 


صفحة 1 من6 


07 علا للع - لو[ 305.617 


العلامة 
مجزأة مجموع 
72 00.50 
00.50 
02.00 
00.75 
00.75 
0.25 
00.75 
0.25×2 
0.25 
00.75 
0.25×2 
3 00.75 
0.75 00.75 
01.50 
0:5×<3 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة : الرياضيات /الشعبة : علوم تجريبية /بكالوريا استشائية 


عناصر الإجابة 


4) إيجاد تمثيل وسيطي ل (۸): 
لدينا 0= 3-(2)/2 +(/5 + بم2 -2)6 -(3/8- عن + 2-) يكاف: كذ + م لآ - ۾ , 


74 
Ed ۸‏ 
® جور ى, م دمر 
6ه 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 
ا ادو ر عة ا اة الا هي :31-13 +1-:2) 


67 © ). 
ا ) ° 26 وج وبلتلخ ل 
ب) لدينا : 2 - |2 - ء2 |2 #أي: 2 - 0° = 0B‏ = 04 إذن : 
النقط : 4رء 8 و € تنتمي إلىّالذائرة,التي مركزها مبدأ المعلم 0 وطول نصف قطرها 2. 
في إنشاء النقط نستعين بالدائرة والمستقيم ذىالمعادلة : 1-= × . 


ل ف 7 


) 3.2م-ا' 


الإنشاء : 
يستعان بالدائرة التي مركزها النقطة 0 وطول نصف قطرها 1» أو استعمال خصائص وعناصر التشابه ,5 . 


1 
Se = و 5ح‎ = 33 e7 


ب) ce”‏ 12/3- مورك ومنه : 1 


صفحة 2 من6 
07 حلا للع - لو[ 305.617 


2017 : 


العلامة 
مجزأة مجموع 
00.50 
01.00 
00.50 
0.25x<4‏ | 01.00 
0.25+0.5 
00.50 
00.25 
02.00 
00.50 
00.50 
3<0.25 
02.00 
00.25 
2<0.25 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة : الرياضيات /الشعبة : علوم تجريبية /بكالوريا استشائية : 2017 


5 العلامة 
عناصر الإجابه ١‏ 
مجزأة مجموع 
التمرين الرابع : (07 نقاط) 
ا) 1(=0)£. 00.25 
تعيين إشارة g)×(‏ : 
00.5 01.25 
استنتاج إشارة (×-)ع . 
00.5 
اا.) 1) حساب نھایات: :06+ = (<) /ر صا /)x(=-2 ٠‏ صنا ٠»‏ مم ح رعد)/ر lim‏ 
ممجير ممدجمر مجتكتمع 
م- = lim /(x)‏ 5 | 01.00 
0و × 
2) تبيين أنّ المنحني (7) الذي رمعادلته :2- =٤‏ ر و (,0) متقاريان بجوار )-٥0(‏ : 
lim (£00 -(e* -2))= lim =0‏ 00.50 
x ×‏ م-ج× 
دراسة الوضع النسبى للمنحنى (,€) و (7). 6106 
: 
(,©) تحت (2[) (,©) فق ( ١‏ | الوضع النسبي د (,٤)و‏ (7) 00.50 
1 000 5 5 )× ال ١‏ 
3( من أجل كل عدد حقيقي غير معدوم × لدينا : =( . 0 ¦ 00.50 
4) إشارة (×)'/ هي عكس إشارة (×-)ع ومنه الدالة ر متزايدة تماما على كل من المجالين 00.50 
]0 ;1-] و |©+:0[ ومتناقصة تماما على المجال [1-:6-[ 
جدول تغيّرات الدالة ۴ / . 
0 0 1 قم x‏ 00.75 
00.25 
00.5 
5) طريقة رسم (7) : هو صورة منحنى الدالة ”ع ج28 بالانسحاب الذي شعاعه ر2- 01.50 
و(منحنى الدالة ” ع ج21 هو نظير منحنى الدالة “© ج]2 بالنسبة الى محور التراتيب ) i‏ 
رسم المنحنيين (7) و (,0))في نفس المعلم. 1 
6) (4)7 مساحة الحيّز المستوي المحدّد بالمنحنيين (,©) و (7) و المستقيمين اللذين 
معادلتيهما "مدع و 7م د عر 
7 00.50 
=e (0)‏ دي Em 2)) a= [-eln|xl]‏ 01.00 
2017e (u.a)‏ = )4(2016 +--+ )4(1 +(4)0 =1 00.50 


صفحة 3 من6 


07 علا للع - لو[ 305.611 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة : الرياضيات /الشعبة : علوم تجريبية /بكالوريا استشنائية : 2017 


5 العلامة 
عناصر الإجابه 1 
مجزاة مجموع 
الموضوع الثاني 
التمرين الأول : (04 نقاط) 
1 48 و ۸€ غير مرتبطين خطيا ومنه ۸› 8 و 0 تعين مستويا. 00.25 
في د فاده 5 ١‏ مع | ا ل i‏ 1.250 
ب) تعيين قيمة » حتى يكون n(1;a;-1)‏ شعاعاً ناظما للمستوي ( 8€ 4): نجد 3--0 00.5 
= المعادلة الديكارتية ل (ABC)‏ هي:0 = 6 X×-3y-27+‏ . 00.50 
2) المستويين (5(/5)6136) متقاطعان وفق مستقيم (4): ,7 و 7 غير مرتبطين خطيا. 00.25 
التحقق أن النقطة (1:1:4) ۴ تنتمي إلى (4 ) : (41860) © 8 و (0) Ee‏ . 5 / 01.00 
(2:7-:1)# شعاع تيجيه د يز 0 = 107 و 0= م7٠‏ 2<0.25 
3 إحداثيات النقطة . 00.25 
2-0 
Es‏ 00.25 01.00 
المجموعة ('7) هي المستوي الذي يشمل © و €8 ناظمي له. ١‏ 
0 -42-15-:2 +2 معادلة ل (75). 00.50 
4) قط تقاطع (۶) و (©886) و(7) 0 
[(48C)N(P) |N(T) =(A)N(T) = {FH}‏ 00.75 
و خاب | 00.25 
10 5 10 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
1) (,») ثابتة من أجل: 0-1 0 00.50 
1) 1) أ) تمثيل الحدود 11 ٠ 1, ٠‏ ر1٠‏ ,1 (دون حساب الحدود) على حامل مخور الفواصل. 4<0.25 
01.50 
ب) التخمين: المتتالية (,/1)متناقصة تماما و متقارية نحو 1. 2<0.25 
E 0‏ 1 2 8-1 
2 أ) إثبات أن ( .7) متتالية هندسية أساسها 1 و حدها الأول هو : اح وريد 220105 
۳ 01.25 
1د 3+2 )2+ 
ب) 2- > الكتكعل imu, =] « u, =a‏ 3<0.25 
(5 لا 
2 32 
2017 7 00.50 
3( )ا 3 6 ا 7ك ,5 
2 42 00.75 
استنتاج بدلالة 77 المجموع ,5 : (2017-,2)5-- 5 00.25 
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عناصر الإجابة 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 
1) العبارة المختصرة للتشابه ك : ( ,2- و 2) ")= 2-2 ومنه: نسبة التشابه 2/. و زاوية له. 
ا _ Z4 —ZB‏ 


2) لوث ع = آ - = 


Zc ZB 


Cm EL O bk 
2 2 2 3 39 3 
تبيان أن اله © 16 في استقامية: - - كى ( تقبل أي طريقة أخرى)‎ 
ZB 7% 


4) - طبيعة الرياعي ۸8٤٣5‏ هو مريع 
5 أ) نتحقق أن النقطة ') تنتمي إلى (:1) : 52 - ]م - رع - |4| 


بن بيه = | 1/6 + 4| تعن لير 


المجموعة (1) هي الدائرة التي مركزها 1 ونصف قطرها 52 


2 
التمرين الرابع: (07 نقاط) 
ا. ) 1) م=(x)/‏ صتا و 0 - lim f(x)‏ 


وکر 


1 
المتحتي يأبل مستقيمين متاربين معادلييدا = 2م و yJy=0‏ بجوار معد 


-81n(2x +1 1‏ / 5 
2 أ- من أجل كل × من اء 0 = ود رواإشارتها 
ب اتجاه التغير: 
الدالة f‏ متزايدة تماما عل المجال | 0 نك متناقصة تماما على المجال [00+ ,0 | . 
متزا على 2 3 على 
- جدول التغيرات 


3 حل في المجال 2 المعادلة 0 -()/ : 


| 11 
0= (×)/ معناه )= 
إشارة (×) : 


صفحة 5 من6 
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العلامة 

مجزأة مجموع 
5 | 00.75 

2<0.25 
01.00 0.5 

2<0.25 
01.00 

00.50 
01.00 ¦ 01.00 

00.50 
01.25 00.50 

00.25 

0.25<2 
01.00 

0.25<2 

+00.50 

00.25 
01.50 5 

0.25 

00.50 
00.75 

00.25 
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عناصر الإجابة 
| ((22+1)م[ة  16)-1+‏ . ., 
) من 3 2 J (2x+1)‏ 
1 
3 
0=()"/ يكافئ = 


إذن المنحنى (,0) يقبل نقطة انعطاف 6 إحدائياتها : 0 
إنشاء المنحنى (,0)) . 


0 ا ا | 20-2 _ : 
11. ( 1( أ من أجل كل ×+ من | ر (x)= Ox+D Î‏ ع 


ع متزايدة تماما على المجال :| و متناقصة تماا لالجل لم 


ب-المعادلة 0 = (×) ع تقبل حلين أحدهما معدوم والآخر » حيث: 1,3 > © > 1,2. 


OEE 


1 


2 اثبات أن: من أجل كل 00 f(x)<‏ > 0. 


2+1 


5 د )م 1 1 
ل ا I‏ لي ليس 


لدينا له رط ,7 >0 و بلتالي: 0= ,7 lim‏ . 


7+1 2 ممبج در 


صفحة 6 من6 
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العلامه 


مجزأة 


00.25 


00.25 


00.25 


00.25 


00.75 


00.25 


2<0.25 


00.50 


00.25 


00.25 


00.25 


5-5 


مجموع 


01.75 


01.50 


00.50 


